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Exercice 1 :
_1, 41
On définit la suite (u,) par : {u"“ - 81;" 2 pour tout neN
Uy =

1) En utilisant la calculatrice (mode RECUR), calculer les cing premiers termes de la suite (un)

Rappels :

Il faut se placer en mode RECUR, puis sélectionner type par F3

Sélectionner Lyre

Fl:an=AntE
! an+1=Han+Br+C
F3:an+2=Ran+1+Bants =
ahn |al"|+l AR+
Choisir F2 : suite définie par récurrence.

On tape la formule de définition de la suite :

REcurrence

n+i: s
Ch+i! [—1
[SEL+SJDEL JTVPEJN and SET JIGEN

On tape F5 (SET) pour déterminer le premier indice et la valeur de ug
Ré&glase Tahle r+1

ul H
o 3
bo -1
[ ] H
anStri-1

ERET
On tape deux fois sur EXE et on obtient le tableau de valeurs :

N+l An+1
L[| 3
| D.B75
2 0.6093
3 0.5761

a

[Forr [ [WEE G-CoH [G-FLT
On obtient pour les cing premiers termes :

_ 295 _ 2343 _

U =3, Uy=2=0,875 , Up = > = 0,6093, Us = > = 0,5761 et Uy = —on> = 0,572

° [eX3 S} V4 4096

2) Conjecturer les variations de (un)

11 semble que la suite (u,) soit décroissante

3) Montrer que cette suite n’est ni arithmétique, ni geométrique

_7 _7 24 17 _39 7 _ 39 56 17
U-U=-—3=-——=—— et -—U=——-=———=——
8 8 8 8 64 8 64 64 64

D’ou: Up — Uo # Uz — Uz, donc (Un) n’est pas arithmétique.




39 8 39 39
~ 0,292 et Lol =2240,696
24 Uq 64 7 8X7 56

Doon ;2 + % , donc la suite (uy) n’est pas géométrique.
1

4) On pose Vi = Un —%, pour tout n eN
a) Montrer que (vn) est géométrique. On donnera son premier terme et sa raison.

_ 4
Vh+1 = Un+1 — ;

4
=gUn t5—7
=l +Ll_2
g M 14 14
1 1 4, 1
_1 T+ L
gUn "7, 8(” 7) 1
1 1 1 1
=-Vh+——— =>V,, pourtoutn € N
8 14 14 8

[
[y
~N

. , s . . 1 . 4
Donc : (Va) est une suite géométrigue de raison < et de premier terme : Vg =Up——-=3 —-=—

b) Exprimer v, en fonction de n

Comme (vn) est géométrique, Vo = Vo X Q"

17 1\"
Donc v, = - X (E) , pour toutn € N

c) En déduire u, en fonction de n

4
Comme up =V, + . alors :

17 1N\ a4
Un = —X(—) +=, pourtoutn € N
7 8 7

d) Etudier les variations de (un)

17 (\**1 417 1\M 17 (1\" 1
Un+1 — Un = —X(—) +//——X(—) — :—X(—) (——1)
7 8 7 7 8 77 7 8/ '8

n" 7
=_x(§) (-§)<0, pour toutn € N

Donc : (un) est une suite décroissante.

e) Premiers termes de la suite (u,) dans le repére ci-dessous :




Quelle semble étre la limite de (un) quand n tend vers +oo ?

Il semble que plus n augmente, plus u, se rapproche de 1’abscisse du point d’intersection
. \ - 4
des deux droites, a savoir >
Exercice 2 :

U, = 3u, + 2

u, = —4  PourtoutneN

On définit la suite (un) par : {

1) Calculer les cing premiers termes
Uo=-4, u1=3Up+2=3%x(-4)+2=-12+2=-10, u;=3x(-10)+2=-28
Us = 3x(-28) + 2 =-82 etus = 3%(-82) +2=-246 +2 =- 244

2) Compléter la représentation des premiers termes de la suite :

x x fr
777777777777777777777777777777 4 =3 -2 |  x
",y Uy Y
’
) g
’
p
7
P
7

S
[ R R

Conjecturer les variations et [ 'éventuelle limite quand n tend vers +oo

Il semblerait que la suite (un) soit décroissante et que plus n augmente, plus un, devient petit (sans
valeur « d’arrét »)

3) Montrer que (Un) n'’est ni arithmétique, ni géométrique.

U —Ug=-10+4=-6 etu,—u; =-28+10=-18
Comme U1 — Ug # uz — Uy, alors la suite (uy) n’est pas arithmétique
Y _Z10_5

=—= et 2=—"=—=28
Ug -4 2 Uq -10 5



Donc : La suite (un) n’est pas géométrique.

4) @) Vn+1 = Unss +1

=3Un+2+1=3(uy + 1) =3vn , pour tout n eN
Donc : (va) est une suite géomeétrique de raison 3 et de premier terme vo = up +1 = -3

b) Comme (vn) est géométrique, va = Vo X q"
D’ou : Vo =-3x3"=-3""  pour tout n eN

C) Un =Va—1=-3""_1 pour tout n eN

5) Déterminer précisément les variations de (un)

Un+1 — Un = '3n+2 —/1/+ 3n+l +)_/
- 3n+1 (1 _ 3)
=31 x (-2) < 0, pour tout n eN

Donc : (un) est une suite décroissante.




