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Exercice 1 : Cours et applications 

1) Enoncer et démontrer le théorème de Bézout 

2) Enoncer et démontrer le théorème de Gauss 

3) Déterminer tous les couples d’entiers (x ;y) tels que : 11x – 7y = 0 

4) a) Montrer que l’équation 9x + 5y = 1 admet au moins un couple d’entiers solution 

b) En utilisant l’algorithme d’Euclide, déterminer une solution particulière de cette équation 

 

 

Exercice 2 : 

On considère les matrice A = (
3 2
2 3

)  , I = (
1 0
0 1

) et J = (
1 1
1 1

) 

1) Calculer J2 et J3 . En déduire une relation simple entre Jn  et J, pour tout n, entier naturel 

2) Exprimer A, A2 et A3 en fonction de I et J 

3) Montrer pour tout n entier naturel que An = I + 
5𝑛−1 

2
J 

 

 

Exercice 3 : 

Les questions sont indépendantes 

1) Résoudre le système suivant (les solutions des entiers naturels) : 

{

𝑥𝑦 = 7 776

𝑃𝐺𝐶𝐷(𝑥; 𝑦) = 18
 

2) Soit n, un entier naturel, montrer que a = 21n + 4   et b = 16n + 3 sont premiers entre eux. 

3)   Soient a et b, deux entiers naturels, montrer que si ab ≡ 0 [19], alors a ≡ 0 [19] ou b ≡ 0 [19]  

 

 


